Examen de Matematicas II (Selectividad - Ordinaria 2026)

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION

Después de leer atentamente el examen, responda razonadamente a cinco, tres de ellas obligatorias
y dos de ellas a escoger entre dos opciones. Todas las respuestas deberan estar debidamente
justificadas.

CALIFICACION: Cada bloque se calificara sobre 2 puntos.

TIEMPO: 90 minutos.

Responda a las tres preguntas siguientes (calificacién méxima por pregunta: 2
puntos):

A—2 A

1 _
Pregunta 1 (2 puntos) Dada la matriz real A= | 0 1 A—1 |, se pide:
1 0 1
a) (1 punto) Discutir el rango de A en funcién del pardmetro .

b) (1 punto) Para el caso A = 2, resolver la ecuacién matricial A2 — AX = I, donde I es la
matriz identidad de orden 3.

Solucién:
a) [Al=MN -4\ +3=0= A=1y A=3.
e Si\eR-{1,3} = |A| #0=-Rango(4) = 3.

@ Six=10A=3= |A| =0y como (1) (1)’:—1750:>Rango(A):2.

1 0 2 -1 0 2
b) Sid=2= A=(0 1 1|= |Al=-1=34""'=(-1 1 1
1 01 1 0 -1
A2 AX =1 = - AX =T-A? — AX = T+ A’ —= X = A1 (-T+A4?% A4 A=
1 0 2 -1 0 2 2 0 0
A-—A1t=(0 1 1|]-l-11 1 |=[10 0
1 01 1 0 -1 00 2

Pregunta 2 (2 puntos) Se quiere enlosar un jardin con forma de tridngulo recténgulo de catetos
42 m y 56 m. Dentro del jardin se va a diferenciar un espacio rectangular techado de forma que
dos de sus lados sean paralelos a los catetos del tridngulo, un vértice coincida con el vértice del
angulo recto del tridangulo y el vértice opuesto esté sobre su hipotenusa.

Alicatar la parte cubierta cuesta 30 €/m? y la parte no techada, 50 € / m? pues las baldosas llevan
un tratamiento especial resistente al agua. Calcule las dimensiones de la parte techada que hacen
que el coste de instalar el suelo en el jardin sea minimo.

Solucién:



42 m
J}

X

56 m

El area del tridngulo grande es igual a la suma del area del rectangulo mas el area de los dos
triangulos pequenos:

42 - 56 56 —x)-y (42— y)- 168 — 3
T:””"'y*( 296) y+( y -z _ St Ay = 168 = y = 200 5T
56 — 42—
La funcién gasto serfa: G(z, y) = 30zy+50 | 3 2y | 5 D7) _ 90y -+10502+ 1400y —>
168 — 3 168 — 3
G(z) = —2OxTx 41050z + 1400% — 15(z® — 56z + 3920)

G'(x) = 15022 —56) =0 = x = 28
G"(z) =30 = G(28) =30 >0 = 2 =28 m es un minimo con y = 21 m.
Pregunta 3 (2 puntos) Dados el plano 7 : 2z + 2y — z = 13 y la recta
Tz —2 z
1 4
a) (1 punto) Halle el punto simétrico del punto P(2,0,0) respecto al plano .

z

r

:y:
1

b) (1 punto) Responda solo a uno de los dos apartados siguientes:

b.1. Halle la distancia entre el plano 7 y la recta r.

b.2. Halle una ecuacién del plano que contiene a la recta r y es ortogonal al plano 7.
Solucién:
a) Seguimos los siguientes pasos:

@ Calculamos una recta ¢t 1 7 tal que P € t:

t: { Bom =220y Ii;\JrQ)\
' Pt:P(2aOaO) - Z;_)\

@ (Calculamos el punto P’ de corte de t y =
22+ 2)0) +2(20) — (-A\) =13 = A=1— P'(4,2, 1)
@ El punto P’ es el punto medio entre P y el punto buscado P”:
P+ P
2+ — P — P'=2P — P=(84,-2)— (2,0,0) = P"(6,4—2)

ur = (1,1,4)
P(2,0,0)
17T>-u_>,r:(1,1,4)~(2,2,—1):2+2—4:0:>r||7r0rC7r.SustituimosPren
7= 440-0#13— P dn= 1|«

4+0-0-13 9
dir,7) =d(Pom)= 222 — 2l _ 2 g,
(r,m) =d(Pr,m) i 3

b) b.1 Tenemos u, = (2,2, —1) y r : {



= (2,2,-1) r—2 y =z
b.2 El plano buscado es 7’ : = (1,1,4 = | 2 2 —-1|=92-9y—-18=0—=
P.(2,0,0) 1 1 4

ix—y—2=0.

Pregunta 4 (2 puntos) Responda a una de las dos preguntas siguientes:

a) (2 puntos) El proveedor de una fabrica de méviles proporciona baterias cuya duracién sigue
una distribucién normal con media p = 24 horas y desviacién tipica o = 3 horas. A efectos
de control de calidad, se considera que una bateria es defectuosa si su duracién es inferior a
21 horas.

a.l. (1 punto) Se elige un teléfono al azar de la linea de produccién. Calcule la probabilidad

de que su bateria sea considerada defectuosa.

a.2. (1 punto) Un distribuidor recibe un lote de 10 teléfonos. Suponiendo independencia entre
ellos, jcudl es la probabilidad de que en ese lote haya al menos 9 teléfonos con la bateria

no defectuosa?

(2 puntos) Sabiendo que: P(B) = 0,4, P(AU B) = 0,4y P(B|A) = 0,2, calcule las siguientes
probabilidades:

b.1. (1 punto) P(A) y P(AN B).
b.2. (1 punto) P(AN B|AU B).

Solucion:

a) Sean N(24;3), D defectuoso y ¢ = P(D < 21).

a.l. q:P(D§21):P(Z§

21 —-24

0, 1587

a2. n=10yp=1—¢=0,8413 = B(10;0,8413):

P(X >9)=P(X =9)+ P(X =10) =

10 10
(9 >0784139 -0,1587 + <10) 0,8413'.0,1587" = 0, 5127.

b) Tenemos: P(B) = 0,4, P(AUB) = 0,4 y P(B|A) =0,2.

b.2. P(ANB|AUB) =

b.l. PAUB)=1—-P(AUB) = P(AUB)=1-0,4=0,6

P(ANB) = P(B|A)P(A) =0,2P(A)
P(AUB)=P(A)+P(B)—P(ANB)= 0,6 =P(A)+0,4—0,2P(A) =
0,2 = 0,8P(A) — P(A) — i 0,25

P(A)=1-P(A) = —%:Z:O,%

P(ANB) =0,2P(4) =0,2-0,25 = 0, 05.

P(ANB)N(AUB)) _ P(ANB) _ 0,05 1 _ oo,
P(AUB) - P(AuB) 0,6 12 7

Pregunta 5 (2 puntos) Responda a una de las dos preguntas siguientes:

a) (2 puntos) Sea f(z) = In(z). Halle el drea de la regién acotada por la gréfica de f(z), el eje
de abscisas y la recta x = e.

):P(Zg71):17P(Z§1):170,8413:



32% —sin(ax) +b si x <0
b) (2 puntos) Sea la funcién f(z) = 96t

X

b.1. (1 punto) Calcule los valores de a y b para que la funcién sea continua y derivable en
z =0.

b.2. (1 punto) Halle la ecuacién de la recta tangente a la grafica de la funcién en el punto de
abscisa x = 2.

Solucion:

a) Inz = 0 = z = 1, luego sélo hay un recinto de integraciéon S : [1,e] donde la funcién es
positiva.
1
u=Inr = du= —dz

F(m):/lnxdx: z lenx—/daﬁ:

dv=dr=—= v=x
zlnz—z=z(lnz—-1)+C
S:/ Inzdr=F(e)— F(1)=0—(—1) =1 u?

1

v

b) b.1. Continuidad en z = 0:
lim f(z) = 11'1%(3:102 —sin(ax) +b) =b
z—

0~ lim f(z) = lim f(z) = f(0)
I — I 2e* _9 z—0— z—0t b—2
S flo) =l = =
f(0)=2
Derivabilidad en x = 0:( )
6x — a cos(ax si x<0 0~) — —
'(g) = N AR e LS
F@) =3 2@ —r) = F@ =3 poryoy T2
si >0
(14 22)2
a=—
2¢?
b.2. g =2 = yo=f(fﬂo):f(2):?
2e2 y—yo=m(z—xo) 2¢? 2¢?
= f/ = f/ 2) = — N _—_— = — -2 —
m= (o) = ['(2) = 5 - =@ -2)
2¢? 4¢? n 2¢? . 2€2$ n 6e?
= —r — — R - -
Y= 95T 25 s Y= 95T 25



