Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Febrero 2022
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Problema 1 Dados los puntos A(1,1,0) y B(0,0,2) ylarectar:{ y=1+ )\ Halla:
z=14+2A

a) Un punto C € r de forma que el tridngulo ABC sea rectangulo con el déngulo recto
en B.

b) El plano m que pasa por Ay By es paralelo a 7.

Solucion:

a)CEr:>C(1_1>+)\1+)\)E>1 (1,1,-2) y BC = (1,1 + A\, A — 1). Como
BA L BC = BABC =0= 1+(14+3)-2(A-1) =0 = A =4 = C(L,5,5)

b) r { ;T:(O’l’l) v AB = (~1,-1,2)

“_> (0,1 ) T Yy z—2
T zﬁ:( 1,2) = 0o 1 1 =0 =
B(0,0,2) -1 -1 2

m:3x—y+2—2=0

z+y+z=0

Calcula:
z+2=0

Problema 2 Sean el punto P(1,0,1) y la recta r : {

a) Las ecuaciones paramétricas de la recta r.
b) La distancia de r a P y el punto @ € r donde se alcanza dicha distancia.

c¢) La ecuacién del plano 7 que contiene a r y estd a la misma distancia de P que 7.

Solucion:
r=—A\ —
a)r{x+y+220 — r: y:O ér.{u"’:(_17071)
’ $+Z:0 ’ ’ Pr(,0,0)
z=A
b) PP = (1,0,1)
T 7%
ﬁxur = —1 0 1 ‘ ’(05170)|
1 0 1
PP xul| o
d(P,r) = == 2u
w2



Sea Q(—A,0,)) v ‘1@) — [(=2,0,0) — (1,0,1)] = [(=A — 1,0, A — 1)| =
\/(—A— 124+ (A—1)2=v2= A=0=> Q(0,0,0)
¢) d(P,m) = )= |QP| =110, = v2

Por otra parte el vector Q? es perpendicular a m = 7wz +2+ A =0y
Qer= 040404+ 2A=0= A=0=7m:24+2=0

Problema 3 Se dispara un misil en linea recta desde el punto A = (1,2,8) hacia la
posicién de la base enemiga B = (3,4,0).

a) Calcula la ecuacién de la recta que contiene la trayectoria del misil.
b) Calcula el punto en el que el misil cruza el plano z = 4.

c¢) Calcula la distancia que recorre el misil desde que se lanza hasta que impacta en
B.

d) Calcula un vector perpendicular a los vectores O? y ﬁ .

Solucion:
=3+ A
2 1 w=4B=(22-8)=2(11,-4) _ 5:4IA
" | P-= B(3,4,0) ' Y — A\

b) Sustituyendo r en el plano z =4 = 0+0+(—4\) =4 = A= -1 = P(2,3,4)

c) d ‘E‘—] —8)| =2V18 = 6v2 u

77w
—OBxAB=(3,40x (1,1,~4)=| 3 4 0 |=(-16,12,-1).
1 1 —4

Problema 4 Considera el plano 7 : 22 + 3y — 42 = 10 y los puntos A = (1,2,1),
=(2,3,3).

a) Halla la ecuacién de la recta que pasa por los puntos A y B.
b) Halla el vector normal del plano .

c¢) Determina la posicién relativa del plano 7, y la recta que pasa por los puntos A y
B.

d) Halla la ecuacién del plano paralelo a m que contiene al punto A.

Solucioén:



== r: y=24 A
P.=A(1,2,1) 2 — 149\

=14+A
b) gy = (2,3, —4)
c¢) Sustituimos r en 7:
204+ M) +32+A) —4(142\) =10= A= -2
Luego la recta corta al plano 7 en el punto H(—1,0,—3). Son secantes.

d) Un plano «’ paralelo a 7 tiene de ecuacién 22+ 3y —4z = X\ imponiendo A € 7’ =
246 —4=4=)= 7' : 20 +3y—4z=4



