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Febrero 2022

Problema 1 Calcule la siguiente integral: / 3¢ dr

Solucién:
t = 2?
/31;365’72 dy = | Ot =2zdx —/xtetdt—l/tetdt—
dt 2z 2
dr = —
2z
u=t= du=dt 71{,5 ¢ }et(t—l) 76272(%2—1)
[dv—etdt:v—et}_Qte_/edt_ 2 7C = 2 +C

Problema 2 Calcula:

sinz — ze®

0
a) ac£>no:1:2 —2cosx + 2

T

b) Una primitiva de la funcién f(x) = zcosz — e * cuya grafica pase por el punto

(0,3).
Solucion:
B sinx — xe® [0} ,  cosx — e — xe” {O}
a) lim =|=| = lim _ =|-| =
—022 —2cosx + 2 0 z—0 2x 4+ 2sinx 0
. —sinz —e* —e* — xe” -2 1
lim (= 2"
z—0 24 2cosz 4 2
B s fu=r= du=dx } B
b) F(z) _/(xcosx ) P { dv=coszdr = v=sinz |

xsinx—/sinxd:z:—kex =gsinz +coszx+e T+ C
F0)=0+14+14+C=3= C=11luego F(z) =xsinx +cosz+e “+1

3z —2
Problema 3 Calcula razonadamente la siguiente integral: / ST g
x2—2x+1
Solucioén:
3vr—2 A n B Alz-1)+B
2 —2r+1 -1 (z—12  (z—1)2

/23“_26@: 3r—2—Alx—1)+ B _
r=1=—1=B=— A=3

3 1 1
der =31 -1 - —
/<m—1+(x—1)2> z =3z —1] x—1+c




—dx
1+e”

Problema 4 Calcula razonadamente la siguiente integral: /

(Cambio de variable sugerido: t = e”)
Solucioén:

i 1 A, B _AQ+0)+Bt
p t=e ta+t) ¢ 1+t t1+1)
/_‘Tx dt=cdr ——/1 dt=|1=A0+1t)+B
l+e foo B t(1+1) t_0:>1_A
er 1 t=-1=1=-B= B=—

In|[14+t|—In[t|+C = In|1+e®|=In|e’|[+C = —z+In [14€"|+C

[ (-

Problema 5 Calcular una primitiva de la funcién f(z) = 2 Inz, que se anule en z = 1.

Solucion:

1
u=Inr — du=—dz

?1 1
F(x):/x2lnxdx: T3 R 3n$_3/m2d$:
dv = 2*dr = V=
Inx 23 3z8Inz — 23 23(3Inx —1)
—+C=——7—"-—+4+C=———-+C
3 9 * 9 A 9 *
23(Bnxr—1)+1

—1+C:O:> C:%:>F(x):

F(1) = —3

9

Problema 6 Calcule la integral

3x
—d
/xQ—x—Q v
Solucién:
[ - —-2=0=2x=-1, 2 =2 i
3x A B A(x—2)+B(xr+1)
2—z-2 z+1 -2  (z+1)(z-2)
/ 3z de — 3z =A(x—2)+ B(x +1) _
2 —x—2 r=2= 6=3B= B=2
r=—-1= -3=-34A= A=1
3x 1 n 2
L 22—2x—-2 ax+1 x-2

/

r+1

1
dm+2/
T —

2dlen]a:+1]—|—2]n\x—2\+0




Problema 7 Calcule la integral indefinida / VT dx

1++z
Solucion:
t=+zr ,
N3 1 1 / t / t
der = | dt = —=dx = —d = — . 2tdt =2 dt =
1+vz SN 1+t 1+t
dx = 2tdt
1 t2
2/ (t—1+t+1> dt:2(5—t+ln\t+1y>+C:x—2\/§+2ln|\/g?+1y+0

Problema 8 Se pide:

a) Calcule la integral indefinida / In(1 + 2?) dz

1
b) Calcule la integral definida / In(1 + 2?) de.
0

Solucion:

2z

— 2 = —— 5
u=M{l+29) = du=1""5 | _ 101 +22) -

a) F(x) = / In(1+ 2?%)dz =

2
2/ w dx
1+ 22

Hacemos:

2 2
x 142 -1 1
/1+x2dm:/1+x2dx:/<1_1+x2> dr = x — arctan x

F(z) = zIn(1 + 2%) — 2(x — arctanz) + C

dv=dr—= v==z

T—4

+1n2 =~ 0,2639

1
b) / In(1 + xz) dx = zIn(1 + :r2) —2(x — arctanm)](l) -
0

Problema 9 Calcula las integrales indefinidas:
x—7
——d
&) / 2tz —6 "
b) / e**sin(2z + 1) dz

Solucion:



[ P4 -6=0= x=-3, z=2 1
r—7 A N B A(x—2)+ B(x+3)
24+x—-6 x+3 -2 2+z—-6
2) x—7 d — x—T7=A(x—2)+ B(z+3) _
24+x—6 r=2=— —5=5B= B=-1 N
r=-3=—= —10=-HA=— A=2
x—T7 2 -1
2 = +
L z+x—6 4+3 x—2 .
2 1
/( - >dx:2ln|:c+3]—ln\x—2|+0
r+3 x—2

u=sin(2z + 1) = du = 2cos(2x + 1)dz

b) I = / e* sin(2x + 1) do = ) e2r =
dv = e™dr = v = -

2T o 2 1

esm(2x—|—) - / e* cos(2x + 1)dx =

u=cos(2zx +1) = du = —2sin(2x + 1)dx
2x __
dv = e**dr = v:%
€% sin(2x + 1) B e?* cos(2x + 1) B / €2 sin(23 + 1)da

2 2
7= e?®(sin(2x + 1) — cos(2z + 1)) CJ 9= e?*(sin(2x + 1) — cos(2z + 1))
2 2
I / x—T d — e?*(sin(2x + 1) — cos(2z + 1)) Lo
224+ —6 4

Problema 10 Calcula / ze~ % dz, explicando el proceso utilizado para dicho cdlculo.

Solucion:
. U=z = du=dzx re—dT 1 A
7£Ed = 1 = — — 7.’17d =
/a:e o dv = e ¥dr = 02*16_41 4 +4/6 o
—4x —4x
_we e y e (:v 1) i <4m—|—1>
1 16 +C = —e 4+16 +C=-—¢ 16 +C

Problema 11 Calcular las integrales siguientes, explicando el proceso utilizado para
dichos calculos.

a) I:/:zcos(Qx) dz

1
0 I= [ gyt

Solucidn:



u=r= du=dx xsin(2z) 1
I = 2 d == = — - 1 —
a) / xCOS( x) X [ dv = COS(2Q?>CZ.Z' — v = %Sln(Zx) ] ) 9 / SID(QJJ) dx

x sin(2z) N cos(2x) LOo- 2z sin(2x) + cos(2z)

2 4 4 +C

2420 -3=0=2z=-3, 2=1
1 A B Alx—1)+B(z+3)
. x2—|—2x—3_1x—|—j>(+:v1—)1;( ?:13)2+293—3
=A(z—1)+ 6(x+
b)J_/xQ—i—Qx—?)dx_ r=1= 1=4B= B=1/4
r=-3=1=-4A=— A=-1/4
1 _—1/4 174

i 2+2x—-3 x+3 x-1 i
—1/4 1/4 1 1
/( /—|— / )d:c:—zln]m—i-?)]—i-zln\x—l\%-(}'

r+3 x-—1



