Examen de Matematicas 2°Bachillerato(CN)
Noviembre 2014

Problema 1 (5 puntos) Considerar el siguiente sistema de ecuaciones, en
el que a es un parametro real:

—azr+ 4y+ az= -—a
dx+ ay— az=
—r— Y+ z= 1

Se pide:
1. (1 punto) Discutir el sistema
2. (1 punto) Resolver el sistema para a = 1.

(Modelo 2005 - Opcién B )
Solucioén:

1.

—-a 4 a|-—-a
A= 4 a —al| a |, |[A|l=a*-16=0=—= a==+4
-1 -1 1 1
Sia # +4 = |A| # 0 = Rango(4) =Rango(4) = 3 = n° de
incognitas y el sistema es compatible determinado, es decir, tiene so-
lucién tnica.

Sia=4:

Como el menor _i i ‘ = —32 # 0 = Rango(A4) = 2. Como el
menor
-4 4 -4
4 -4 4 |=-64+#0= Rango(A)=3
-1 1 1

Como Rango(A) #Rango(A) = sistema incompatible.

Sia=—4:



Como el menor

j _j | = —32 # 0 = Rango(4) = 2. Como el

menor
4 4 4
4 4 —4|=64%#0= Rango(A)=3
11 1

Como Rango(A) #Rango(A) = sistema incompatible.

2. Cuando a = 1:

—z+ 4dy+ z= -1 -1 4 1]|-1
4o+ y— z= A= 4 1 -1 1
—r— Y+ z= 1 -1 -1 1 1

Aplicando la regla de Cramer:

1 4 1
1 1 -1

1 -1 1| 2

T ~15 ~3
1 -1 1
41 -1

101 1 9

V= —15 75
1 4 -1
41 1

1 -1 1] 19

°T —15 15

2 2 =2
A= 2 2 -2
2 2 =2
1. (1 punto) Comprobar que
AP —247 =0

2. (1 punto) Hallar A™.

(Modelo 2005 - Opcién B)
Solucion:

. A] = —15



2 2 -2
Al=12 2 -2
2 2 -2
2 2 -2 2 2 -2 2 2 -2
A2=1 2 2 -2 22 2 1=122 -2 |=
2 2 -2 2 2 -2 2 2 -2
11 —1
2211 -1 | =24
11 —1
11 —1 11 -1
A2=2311 1 -1 11 -1 |=
11 -1 11 -1
11 —1 11 —1
21 1 -1 1 1 -1 | =44
11 —1 11 -1

A3 — 242 = 4A —4A =0

2. An =214

Problema 3 (3 puntos) Dada la matriz

2 -1 A
M = 2 =X 1
20 -1 1

1. (1,5 punto) Determinar el rango de M segun los valores del parametro
A

2. (1,5 punto) Determinar para qué valores de A existe la matriz inversa
de M. Calcular dicha inversa para A = 0.

(Modelo 2007 - Opcién B)

Solucién:
1.
2 —1 A
2 A 1 [=2=-3)+2)=0= A=1 \=-2
20 -1 1



SiA#1y A# —2 = |M| # 0 =-Rango(M) = 3.

Sia=1:
2 -1 1
M=1]2 -1 1
2 -1 1

Las tres filas son iguales y, por tanto, el Rango(M) = 1.

SiA=-2
2 -1 -2
M = 2 2 1
-4 -1 1
2 -1
Como el menor 9 2‘:6#Oz>Rango(M):2.
2. 851 A=0:
2 -1 0 1/4 1/4 —1/4
M=|2 01 |=M"'=[-1/2 1/2 -1/2
0 -1 1 —1/2 1/2 12



